Série S CORRECTION 25MATS2
Barémes Consignes de correction
Exercice 1 : (4 points) Une réponse exacte rapporte 1
point.
1. Réponse a) —3+1i 1pt Une réponse fausse ou I’absence
10 5 1pt de réponse ne rapporte ni
. B n’enléve de point.
2. Reponse ) p(2 X< 3) =0,1915 Aucune justification n’est
3. Réponse b) 0,58 1pt demandée.
, —8 1pt
4. Réponse a) 3671
5. Réponse c) [0,234 ; 0,306] 1 ot (Estimation de p intervalle de
P confiance)
Exercice 2 : (5 points
(5 points) () = 4+7x
10+ x
1. 0,5 pt
2 Les valeurs sont données a titre
indicatif, I’éleve n’est pas obligé
i de les calculer)
I LT U=2;u;=15; Uu=1,26 et
e Uz~ 1,131
1
05 r
u3 up Un
05 1 up15s 2 25 5 4
Prendre en compte la rédaction de
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2 f(x)=2ETX o
10+ x
7(10+x)—(4+7x
f'(x)= ( ) (2 ): o6 >>0 donc la fonction f est strictement
(10+x) (10+x)
croissante.

3. On consideére I’assertion « pour tout entier naturel n
1<u,,<u <4

n+l —
»

n=0,u,=2,u, =150nabien1<1,5<2<4

L’initialisation est vérifiée.

Supposons que la propriété est vraie au rang k c’est-a-dire :
1<u,,, <u, <4 et montrons qu’elle I’est au rang k+1 c’est-a-dire

1<u,,, <u,,, <4.Comme la fonction f est croissante on a :
fO<fu.,)<fu)<ft@) donc% <U,, <U, < % < 4 donc la propriété

est vraie au rang k+1 et héréditaire. On deduit que pour tout entier naturel n :

1<u,,<u, <4

n+l —

4.0n déduit que la suite(u, ) est une suite décroissante et minorée par 1 est
donc convergente vers un réel l€ [1 ;4].
Comme (un) est une suite récurrente et f est continue , la limite de la suite

verifie le théoréeme du point fixe :

Uy, = f (u,)alorsl = f(I)d’ou | = 1157: =1°+31-4=0doul =loul =4,
+

Comme un€[1 ;4] on en déduit que I1=1 ; la suite converge vers 1.

5.a)

0,5 pt

1,5pt
(0,5+0,75+
0,25)

0,5 pt

0,5 pt

signe f’(X)

0,5 initialization
0,75 hérédité
0,25 conclusion
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def suite(n):

us=2
s =2
for i in range(1, n + 1): # Alternative pour le programme
u=(4+7%*u)/ (10 + u) 1pt (4% 0,25) | foriin range(n):
S =5+ u print(round(s, 2))
print(s)
5 b) Pour n=10 s~ 13,06 0,5 pt
Exercice 3 : (6 points)
1)a)
En +o0 :Xlirpw x’e™* = 0(Croissance comparée) donc XILrpw f(x)=-2e 0,5 pt
En-oo: lim xe™ =+c0 donc lim f(x) =+, 0,5 pt
Comme lim f(x) =-2e, la droite d’équation y=-2e est une asymptote 0,5 pt
horizontale a la courbe Ct en +oo .
f(x)=x%"-2e
2.4 () 1pt
f'(x)=2xe " —x% " =(2x—x*)e* =(2—x)xe”*
1,5 pt

b) e “est positif. Le signe de f* dépend de 2x-x2. f '(X) =0 <> x=00ux =2

r —0c0 0 2 +00
1'(a) R
+0o - 4,90
—2e —2e
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3. a) D’apreés le tableau de variation, I’équation f(x)=0 admet une unique solution
sur J-o, 0]

T —co 0 2 +co
1'(s) 4 0 4+ 0 -
+oo ~4,90
—2e —2e
b)
T —00 a +co
Ml + 0 -

4. Sur [0 ;1] fest négative sur [0 ;1] donc :
1

A=- .[ (2e — x2e*)dx = —(F(1) - F(0)) = F(0) - F(1) = —2— (-5e " - 2¢)

0
_ —2e+5+2¢?
e

A

Exercice 4 : (4 points)
1.A(1;2;3) B(-3;2;5C(-1;-2-1)D(10;4;1)E(18;-16;17)
Les cordonnées des vecteurs E(—4; 0;2)) KC(—Z; —4,—4)

Les cordonnées des vecteurs ne sont pas proportionnelles donc les vecteurs ne
sont pas colinéaires, ils forment donc un plan.

0,5 pt

0,5 pt

1pt

0,5 pt

0,75 +0,25 (Aire est I’opposé de
I’intégral)
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2. a) Soit ﬁ(a; b; ¢) un vecteur normal au plan ABC. Donc :

nAB=0 (-4a+2c=0 c=2a c=2a
G = P = 5
n.AC=0 —2a-4b-4c=0 —2a—-4b-8a=0 bz_Ea

Le triplet a= 2 b=-5 et c=4 convientd’ou :
(ABC) : 2x-5y+4z+d=0 . Comme le point A appartient au plan donc
d=—4. (ABC): 2x-5y+4z-4 =0
b) Le point D appartient au plan (ABC).
3. E(S; —20;16) et 5(2;—5;4) DE=4n . Donc le vecteur DE est orthogonal
au plan ABC.

4. Le point D appartient au plan (ABC) et DE est orthogonal au plan ABC donc
le point D est le projeté orthogonal du point E sur le plan ABC.

5.4) d (E,ABC)=ED =+/82+202+162 =+/720 =125

5. b) Nature du triangle ABC :

AB2=16+4=20. AC>=4+16+16=36 et ﬁ(Z; —4; —6) d’ou
BC?=4+16+36=56
36+20=56, donc le triangle ABC est rectangle en A.

A e =%x\/ﬁx\/3_=%x2\/§x6=6\/§.

V:%XAABC xh :%x6£x12£:24x5:120

1pt

0,5 pt

0,5 pt

0,5pt

0,5 pt

0,5 pt
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